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Feuille d’exercices 2b
CALCULS ALGÉBRIQUES : COMPLÉMENTS

Exercice 1. Démontrer les inégalités suivantes, pour tous x, y ∈ R :
(a) |x|+ |y| ≤ |x− y|+ |x+ y|,
(b) 1 + |xy − 1| ≤ (1 + |x− 1|) (1 + |y − 1|),

(c)
|x+ y|

1 + |x+ y|
≤ |x|

1 + |x|
+

|y|
1 + |y|

.

Exercice 2. Démontrer les égalités d’ensembles suivantes :

(a)
⋂
n∈N∗

[
− 1

n
,
1

n

]
= {0},

(b)
⋃
n∈N∗

[
−1 +

1

n
, 1− 1

n

]
= ]− 1, 1[.

Exercice 3. Résoudre les inéquations suivantes :

(a) x2 − 4 ≥ 0,
(b) 2x2 − 3 ≤ 0,
(c) x2 − 13x+ 42 ≥ 0,

(d) x2 + 8x+ 15 < 0,
(e) x2 + 18x+ 77 > 0,
(f) x2 − 8x− 33 < 0.

Exercice 4. Décomposer en éléments simples les fractions suivantes :

(a)
1

x2 − 5x
,

(b)
1

x2 + 4x− 12
,

(c)
1

x2 − 5x+ 6
,

(d)
1

2x2 − 5x− 12
.

Exercice 5. Effectuer les divisions euclidiennes suivantes :
(a) A = x3 + x2 + x+ 1 par B = x2 + 1,
(b) A = x2 + 4x− 5 par B = x− 1,
(c) A = 2x2 − 5x− 12 par B = x− 4,
(d) A = −2x3 + 4x2 par B = x2 − 2,
(e) A = x par B = x+ 1

(f) A = x3 − 4x+ 5 par B = x2 − 3x+ 2,
(g) A = x5 − 3x3 − 2x2 + x+ 6 par B = x3 − x+ 1,
(h) A = x6 − 5x5 − 2x4 − 3x3 par B = x3 + x2 − 2.


